Wyktad 16

Geometria analityczna cd.
Podzial linii stopnia drugiego
Kazda lini¢ przedstawiona rownaniem:

az? + 2bxy + cy? +2dx + 2ey+ f =0 (1)

gdzie a,b,c,d, e, f € R nazywamy linig stopnia drugiego.
Kazde réwnanie stopnia drugiego przedstawia: elipse, hiperbole, parabole,
dwie proste lub zbidr pusty.
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Twierdzenie 1 Gdy W # 0 to réwnanie (1) przedstawia:

(i) elipse gdy w > 0 i aW < 0, zbior pusty (elipse urojong) gdy w > 0 i
aW >0,

(ii) hiperbole gdy w < 0,

(iii) parabole gdy w =0

Gdy W = 0 to réwnanie (1) przedstawia:

(iv) dwie przecinajgce sie proste gdy w < 0,

(v) punkt gdy w > 0,

(vi) dwie proste rownolegle (lub réwne) gdy w = 0.

Dowdd Dowdd mozna znalezé w ksigzee F. Leja ” Geometria analityczna”
wyd. dziesigte, PWN Warszawa 1966.

Przyklad Zbadajmy, jakg linie przedstawia réwnanie ax?+y? —4x+6y+7 =
0, dla r6znych wartosci a. Nasze wyrdzniki sg réwne:
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(1) Niech w # 0 tzn a # 0 wtedy mamy:
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Krzywe stopnia drugiego nazywamy tez krzywymi stozkowymi gdyz po-
wstaja one z przeciecia stozka tréjwymiarowego réznymi ptaszczyznami.



